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ΔΚΦΩΝΖΔΗ 

ΘΔΜΑ Α 

Α1.  Έζηω f  κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζ’ έλα δηάζηεκα  α,β . 

 Αλ G  είλαη κηα παξάγνπζα ηεο f  ζην  α,β , ηόηε λα απνδείμεηε όηη:  

     
β

a

f t dt G β G α   

Μονάδερ 8 

 

Α2. Έζηω Α έλα ππνζύλνιν ηνπ . Τη νλνκάδεηαη πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε κε πεδίν 

νξηζκνύ ην Α  . 

Μονάδερ 3 

 

Α3. Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα ελδηάκεζωλ ηηκώλ. 

Μονάδερ 4 

 

Α4. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο, 

δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε, ηε ιέμε Σωστό, αλ ε 

πξόηαζε είλαη ζωζηή, ή Λάθος, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε. 
 

α) Αλ f : A   θαη  1f : f A   ε αληίζηξνθε, ηόηε ηζρύεη:   1f f x x,   

γηα θάζε x A  . 
 

β) Γηα θάζε δεύγνο ζπλαξηήζεωλ f ,g : R   ηζρύεη:  

 Αλ  
0x x

lim f x


   θαη  
0x x

lim g x


   ηόηε:    
0x x

lim f x g x 0
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γ) Αλ κηα ζπλάξηεζε f  είλαη ζπλερήο ζ’ έλα δηάζηεκα Δ θαη δε κεδελίδεηαη ζ’ 

απηό, ηόηε δηαηεξεί πξόζεκν ζην Δ. 
 

δ) Υπάξρνπλ ζπλαξηήζεηο πνπ είλαη παξαγωγίζηκεο ζε έλα ζεκείν 
0x  ηνπ 

πεδίνπ νξηζκνύ ηνπο θαηδελ είλαη ζπλερείο ζε απηό. 
 

ε) Γηα θάζε ζπλάξηεζε f :   πνπ είλαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε θαη δελ 

παξνπζηάδεη θακπή, ηζρύεη  f x 0   γηα θάζε x . 

Μονάδερ 10 

 

ΘΔΜΑ Β 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε     xf x 1 x e , x 0    . 

 

Β1. Να κειεηήζεηε ηελ f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα, ηελ θπξηόηεηα θαη ηα 

ζεκεία θακπήο. 

Μονάδερ 7 

 

Β2. Να βξείηε ηελ νξηδόληηα αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο C  ηεο f  θαη λα 

ζρεδηάζεηε ηε C . 

Μονάδερ 6 

 

Β3. Αλ  g x ln x , λα νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε f g . 

Μονάδερ 4 

 

Β4. Έζηω ε ζπλάξηεζε  
1 ln x

h x , x 1
x


   θαη Ε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ 

πεξηθιείεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο h , ηνλ άμνλα x x  θαη ηηο επζείεο 

x 1, x λ   όπνπ λ 1 . 

 Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ λ  ώζηε 
3

E
2

  η.κ. 

Μονάδερ 8 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   xf x e x α    κε x '  α . 

 

Γ1. Να βξείηε ηελ ηεηκεκέλε ηνπ ζεκείνπ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην 

νπνίν ε εθαπηνκέλε  ε  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  M α,0 θαη ζηελ ζπλέρεηα λα 

δείμεηε όηη ε  ε  έρεη κόλν έλα θνηλό ζεκείν κε ηελ 
fC . 

Μονάδερ 5 
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Γ2. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  f x 0  έρεη αθξηβώο κηα ιύζε 
0x  . 

Μονάδερ 4 

   

Αλ 
0x x   ε ιύζε ηεο εμίζωζεο  f x 0  ηόηε :  

 

Γ3.  Να απνδείμεηε όηη: 0 0x α x αe 1 e e 1


     . 

Μονάδερ 6 

 

Γ4.  Θεωξνύκε ηελ παξαγωγίζηκε ζην  ζπλάξηεζε g  γηα ηελ νπνία ηζρύεη:  

 

   xg e g α x   γηα θάζε x . 

 

α) Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο g  ζην 

ζεκείν κε ηεηκεκέλε 0x
x e , όπνπ 

0x  ηνπ εξωηήκαηνο Γ2 είλαη παξάιιειε 

ζηνλ άμνλα x x . 

Μονάδερ 5 
 

β) Αλ επί πιένλ δίλεηαη όηη ε g είλαη θνίιε, λα κειεηήζεηε ηε κνλνηνλία ηεο g . 

Μονάδερ 5 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f  νξηζκέλε ζην 
π π

,
2 2

 
 
 

 ηζρύεη: 

  
 

2x
f x

2f x x e ημx 0


      γηα θάζε 
π π

x ,
2 2

 
  
 

 θαη  f 0 0 ,ηόηε :   

 

Γ1. Nα απνδείμεηε όηη    
2x π π

f x ln συνx ,x ,
2 2 2

 
    

 
 

  

Μονάδερ 5 
 

Γ2. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f  κόλν ζηε ζέζε  x 0  παξνπζηάδεη  κέγηζην. 

Μονάδερ 7 
 

Γ3. Να βξείηε ην 
 x 0

ημx
lim

f x
 

Μονάδερ 5 
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Γ4. Να απνδείμεηε όηη 

2

π

x6

2

0

2 e dx 1
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ΟΕΦΕ


